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ZADANIE 1. Wykaż, że jeśli cia̧g podstawowy (xn) ma podcia̧g (xnk
) zbieżny do

x, to caÃly cia̧g (xn) też jest zbieżny do x.

ZADANIE 2. Wykaż, że caÃlkowita ograniczoność implikuje zwykÃla̧ ograniczoność.

ZADANIE 3. Wykaż, że w przestrzeni Rn (z metryka̧ na przykÃlad Euklidesowa̧)
pojȩcia ograniczoności i caÃlkowitej ograniczoności podzbioru sa̧ tożsame.

ZADANIE 4. Wykaż, że cia̧gÃly obraz zbioru zwartego jest zwarty (czyli, że jeśli
f : X → Y jest funkcja̧ cia̧gÃla̧ i X jest zbiorem zwartym, to f(X) też jest zbiorem
zwartym).

ZADANIE 5. Uzasadnij jednym zdaniem, że podzbiór zwarty przestrzeni X jest jej
podbiorem domkniȩtym.

ZADANIE 6. Wykaż, że podzbiór domkniȩty przestrzeni zwartej jest zwarty.

ZADANIE 7. Wykaż, że każda funkcja cia̧gÃla określona na zwartej dziedzinie jest
jednostajnie cia̧gÃla.

ZADANIE 8.
W zbiorze {0, 1}N wszystkich cia̧gów zero-jedynkowych postaci

x = x1, x2, x3, · · · : ∀n≥1 xn = 0 lub 1

wprowadzamy metrykȩ wzorem:

d(x, y) =
1

min{n : xn 6= yn} .

(a) sprawdź, że to jest metryka w tym zbiorze
(b) powiedz sÃlowami, kiedy dwa cia̧gi zero-jedynkowe sa̧ bliskie sobie
(c) czy z ta̧ metryka̧ zbiór {0, 1}N jest zwarty?
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